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ΛΥΣΕΙΣ 

ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ  2003 

 

ΘΕΜΑ  1ο   
Α.     Θεωρία : Σχολικό βιβλίο σελίδα 232 

Β.     1.Σ ,        2.Σ ,       3.Λ,        4.Λ,      5.Σ 

         Το 5  θέλει διευκρίνιση αν τα όρια είναι πραγµατικοί αριθµοί ή όχι  
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Οπότε η ευθεία   y = x−1  είναι πλάγια ασύµπτωτη στο   +∞  
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Επειδή η διακρίνουσα του τριώνυµου   x
2−4x + 6   είναι   ∆ = −8 < 0 ,  θα είναι  

x
2−4x + 6 > 0 για κάθε x∈ℝ .  Οπότε   f ΄(x) > 0   για κάθε   x∈ℝ −{2} 

εποµένως η  f   είναι γνησίως αύξουσα στο   (2 ,  + ∞)  
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Η ζητούµενη εξίσωση είναι η    y− f(5) = f ΄(5)(x−5)  ⇔  
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            Πρόσηµο της  f ΄ και µονοτονία της  f   

x −  ∞                   0                   5               + ∞ 

f ΄                −         0         +     10        + 

f                            |               

 

Από τον πίνακα βλέπουµε ότι :    η  f  είναι γνησίως φθίνουσα στο  (−∞ ,  0]  

                                                      επειδή είναι συνεχής στο   xo = 5,  είναι γνησίως    

                                                      αύξουσα στο [0,  + ∞) 

                                                      παρουσιάζει τοπικό ελάχιστο στο x = 0 το  f(0) = 0  
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Άρα οι εικόνες του  z  ανήκουν στον κύκλο µε κέντρο   Ο(0, 0)  και ακτίνα ρ = 1 
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πράγµα που σηµαίνει ότι το σηµείο  Μ(κ, λ ) βρίσκεται στον κύκλο µε εξίσωση  

x
2
 + y

2
 = 1, δηλαδή οι εικόνες του  w  βρίσκονται στον κύκλο µε κέντρο  Ο(0, 0)  και 

ακτίνα ρ = 1. 

 


